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◆ °È· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi(*) ÌÂ 10 ‹ 100 ‹ 1000
Î.Ï., ·ÚÎÂ› Ó· ÁÚ¿„Ô˘ÌÂ ‰ÂÍÈ¿ ·fi ÙÔÓ ·ÚÈıÌfi 1 ‹ 2 ‹ 3 Î.Ï. ÌË‰ÂÓÈ-
Î¿ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

35Ø10 = 350 ,   671Ø100 = 67100   Î·È  42Ø1000 = 42000 .

◆ °È· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó· ‰ÂÎ·‰ÈÎfi ·ÚÈıÌfi ÌÂ 10 ‹ 100 ‹ 1000
Î.Ï., ·ÚÎÂ› Ó· ÌÂÙ·Ê¤ÚÔ˘ÌÂ ÙËÓ ˘Ô‰È·ÛÙÔÏ‹ ÚÔ˜ Ù· ‰ÂÍÈ¿ Ì›· ‹ ‰‡Ô ‹
ÙÚÂÈ˜ Î.Ï. ı¤ÛÂÈ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

3,21Ø10 = 32,1 ,   0,014Ø100 = 1,4   Î·È  0,321Ø1000 = 321 .

◆ °È· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ¤Ó·Ó ·ÚÈıÌfi (Ê˘ÛÈÎfi ‹ ‰ÂÎ·‰ÈÎfi) ÌÂ 0,1 (¤Ó·
‰¤Î·ÙÔ) ‹ 0,01 (¤Ó· ÂÎ·ÙÔÛÙfi) ‹ 0,001 (¤Ó· ¯ÈÏÈÔÛÙfi) Î.Ï., ·ÚÎÂ› Ó·
ÌÂÙ·Ê¤ÚÔ˘ÌÂ ÙËÓ ˘Ô‰È·ÛÙÔÏ‹ ÚÔ˜ Ù· ·ÚÈÛÙÂÚ¿ Ì›· ‹ ‰‡Ô ‹ ÙÚÂÈ˜ Î.Ï.
ı¤ÛÂÈ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

32,7Ø0,1 = 3,27 ,   630Ø0,01 = 6,3   Î·È  6,2Ø0,001 = 0,0062 .

◆ ∏ ‰È·›ÚÂÛË ÂÓfi˜ ·ÚÈıÌÔ‡ 10 ‹ 100 ‹ 1000 Î.Ï., Á›ÓÂÙ·È fiˆ˜ Ô ÔÏÏ·-
Ï·ÛÈ·ÛÌfi˜ ÌÂ 0,1 ‹ 0,01 ‹ 0,001 Î.Ï. ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. ∞˘Ùfi Û˘Ì‚·›ÓÂÈ,
ÂÂÈ‰‹ .¯. ÈÛ¯‡ÂÈ

35:10 = �
3

1

5

0
� = 35 Ø �

1

1

0
� = 35Ø0,1 = 3,5 .

1.1 EÈ‰ÈÎ¤˜ ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌÔ‡ & ‰È·›ÚÂÛË˜

11

1 B·ÛÈÎ¤˜
£ÂˆÚËÙÈÎ¤˜ °ÓÒÛÂÈ˜

11

11

(*) º˘ÛÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È ÔÈ 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, …



ŒÙÛÈ, ÁÈ· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ¤¯Ô˘ÌÂ

35,2:10 = 3,52 ,   67:100 = 0,67   Î·È  3:1000 = 0,003 .

◆ ∏ ‰È·›ÚÂÛË ÂÓfi˜ ·ÚÈıÌÔ‡ ÌÂ 0,1 ‹ 0,01 ‹ 0,001 Î.Ï., Á›ÓÂÙ·È fiˆ˜ Ô
ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÛÌfi˜ ÌÂ 10 ‹ 100 ‹ 1000 Î.Ï. ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

6,23:0,1 = 62,3 ,   38:0,01 = 3800   Î·È  0,0028:0,001 = 2,8 .

◆ °È· Ó· ÚÔÛı¤ÛÔ˘ÌÂ ‹ Ó· ·Ê·ÈÚ¤ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÔÌÒÓ˘Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù·, ÚÔÛı¤-
ÙÔ˘ÌÂ ‹ ·Ê·ÈÚÔ‡ÌÂ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌËÙ¤˜ ÙÔ˘˜ Î·È ·Ê‹ÓÔ˘ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ
·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

�
3

7
� + �

1

7

5
� = �

3 +

7

15
� = �

1

7

8
� Î·È  �

2

5

3
� – �

8

5
� = �

23

5

– 8
� = �

1

5

5
� = 3 .

∞Ó ¤¯Ô˘ÌÂ ÂÙÂÚÒÓ˘Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù·, ÙfiÙÂ Ù· ÌÂÙ·ÙÚ¤Ô˘ÌÂ ÚÒÙ· ÛÂ ÔÌÒÓ˘-
Ì· ‚Ú›ÛÎÔÓÙ·˜ ÙÔ ÂÏ¿¯ÈÛÙÔ ÎÔÈÓfi ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ (∂.∫.¶.) ÙˆÓ ·ÚÔÓÔÌ·-
ÛÙÒÓ.

ŒÙÛÈ, ÁÈ· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ¤¯Ô˘ÌÂ

)7 )3

�
4

3
� + �

5

7
� = �

4

3
� + �

5

7
� = �

2

2

8

1
� + �

1

2

5

1
� = �

28

2

+

1

15
� = �

4

2

3

1
�

)4 )1

Î·È 3 – �
1

4
� = �

3

1
� – �

1

4
� = �

1

4

2
� – �

1

4
� = �

12

4

– 1
� = �

1

4

1
� .

◆ °È· Ó· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÎÏ¿ÛÌ·Ù· (ÔÌÒÓ˘Ì· ‹ ÂÙÂÚÒÓ˘Ì·), ÔÏ-
Ï·Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌËÙ¤˜ Î·È ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓfi ÙÔ˘˜ ÙÔ ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ ˆ˜ ·ÚÈı-
ÌËÙ‹ ÙÔ˘ Ó¤Ô˘ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜, fiˆ˜ Â›ÛË˜ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÔ˘˜ ·ÚÔÓÔ-
Ì·ÛÙ¤˜ Î·È ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓfi ÙÔ˘˜ ˆ˜ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

�
3

5
� Ø �

4

7
� = �

3

5

Ø
Ø
4

7
� = �

1

3

2

5
� Î·È  6 Ø �

3

5
� = �

6

1
� Ø �

3

5
� = �

6

1

Ø
Ø
3

5
� = �

1

5

8
� .

1.2 ¶Ú¿ÍÂÈ˜ ÎÏ·ÛÌ¿ÙˆÓ
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◆ °È· Ó· ‰È·ÈÚ¤ÛÔ˘ÌÂ ‰‡Ô ÎÏ¿ÛÌ·Ù·, ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÛÙÔ ‰È·ÈÚÂÙ¤Ô
(ÚÒÙÔ ÎÏ¿ÛÌ·) ÙÔÓ ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔ(*) ÙÔ˘ ‰È·ÈÚ¤ÙË (‰Â‡ÙÂÚÔ ÎÏ¿ÛÌ·).

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

�
2

3
� : �

4

5
� = �

2

3
� Ø �

5

4
� = �

1

1

0

2
� = �

5

6
� Î·È  6 : �

3

5
� = 6 Ø �

5

3
� = �

3

3

0
� = 10 .

™˘¯Ó¿, Ë ‰È·›ÚÂÛË ÎÏ·ÛÌ¿ÙˆÓ ÂÌÊ·Ó›˙ÂÙ·È Î·È ˆ˜ ÛÛ‡‡ÓÓııÂÂÙÙÔÔ  ÎÎÏÏ¿¿ÛÛÌÌ··.. ŒÓ·
Ù¤ÙÔÈÔ ÎÏ¿ÛÌ· ÁÚ¿ÊÂÙ·È ˆ˜ ·Ïfi ÎÏ¿ÛÌ·, ·ÚÎÂ› ˆ˜ ·ÚÈıÌËÙ‹ Ó· ÁÚ¿ÊÔ˘-
ÌÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙˆÓ ¿ÎÚˆÓ fiÚˆÓ ÙÔ˘, ÂÓÒ ˆ˜ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹ Ó· ÁÚ¿„Ô˘ÌÂ
ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙˆÓ Ì¤ÛˆÓ fiÚˆÓ ÙÔ˘.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

= �
2

3

Ø
Ø
5

7
� = �

1

2

0

1
� ,  = = �

1

7

5
� Î·È  = = �

1

2

8
� = 9 .

º˘ÛÈÎ¿, ÔÈ Ú¿ÍÂÈ˜ ÎÏ·ÛÌ¿ÙˆÓ ÌÔÚÔ‡Ó Ó· Á›ÓÔ˘Ó Î·È ÌÂ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚ·
·fi ‰‡Ô ÎÏ¿ÛÌ·Ù·.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

)3 )3 )1

··.. �
3

7
� + �

1

6

4
� – �

2

1

1
� = �

3

7
� + �

3

7
� – �

2

1

1
� = (∂.∫.¶. = 21)

= �
2

9

1
� + �

2

9

1
� – �

2

1

1
� = �

9 +

2

9

1

– 1
� = �

1

2

7

1
� .

‚‚.. ��
2

3
� Ø �

7

5
�� : �

6

5
� = �

1

1

4

5
� : �

6

5
� = �

1

1

4

5
� Ø �

5

6
� = �

1

1

4

5

Ø

Ø

5

6
� =

= �
1

3

4

Ø

Ø

6

1
� (·ÏÔÔ›ËÛË ÌÂ ÙÔ 5)

= �
1

1

4

8
� = �

7

9
� (·ÏÔÔ›ËÛË ÌÂ ÙÔ 2)

�
6

1
�

�
�
2

3
�

6
�
�
2

3
�

�
7

3
�

�

�
5

1
�

�
7

3
�

�
5

�
2

3
�

�

�
7

5
�
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(*) ∞ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔÈ ÔÓÔÌ¿˙ÔÓÙ·È ‰‡Ô ·ÚÈıÌÔ›, fiÙ·Ó ¤¯Ô˘Ó ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙË ÌÔÓ¿‰·. √ ·ÓÙ›-
ÛÙÚÔÊÔ˜ ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡ · Â›Ó·È Ô �

1

·
�, ÂÓÒ Ô ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊÔ˜ ÙÔ˘ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜ �

·

‚
� Â›Ó·È ÙÔ

ÎÏ¿ÛÌ· �
·

‚
�.



◆ ∆Ô ¿ıÚÔÈÛÌ· ÂÓfi˜ Ê˘ÛÈÎÔ‡ ·ÚÈıÌÔ‡ Î·È ÂÓfi˜ ÁÓ‹ÛÈÔ˘ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜

�‰ËÏ·‰‹ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˘ ÙË˜ ÌÔÓ¿‰·˜, fiˆ˜ ÙÔ �
2

5
��, ÔÓÔÌ¿˙ÂÙ·È

ÌÌÂÂÈÈÎÎÙÙfifi˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌfifi˜̃ Î·È ¤¯ÂÈ È‰È·›ÙÂÚÔ ÙÚfiÔ ÁÚ·Ê‹˜.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· 7+�
2

3
� ÙÔ ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ 7 �

2

3
� . 

∏ ÌÂÙ·ÙÚÔ‹ ÙÔ˘ ÌÂÈÎÙÔ‡ ÛÂ ·Ïfi ÎÏ¿ÛÌ· Á›ÓÂÙ·È fiˆ˜ Ë ÚfiÛıÂÛË ÎÏ·-
ÛÌ¿ÙˆÓ, ·ÏÏ¿ ÁÈ· Û˘ÓÙÔÌ›· ¤¯Ô˘ÌÂ ÙÔÓ Î·ÓfiÓ·:

¶ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÔ Ê˘ÛÈÎfi ·ÚÈıÌfi ÌÂ ÙÔÓ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹ ÙÔ˘ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜
Î·È ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ Ô˘ ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ ÙÔ ÚÔÛı¤ÙÔ˘ÌÂ ÛÙÔÓ ·ÚÈıÌËÙ‹ ÙÔ˘ ÎÏ¿-
ÛÌ·ÙÔ˜. ø˜ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹ ·Ê‹ÓÔ˘ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·,

7 �
1

3
� = �

7Ø3
3

+ 1
� = �

2

3

2
� Î·È  3 �

2

5
� = �

3Ø5
5

+ 2
� = �

1

5

7
� .

∏ Â‡ÚÂÛË ÙÔ˘ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˘ ÌË ÌË‰ÂÓÈÎÔ‡ ÎÔÈÓÔ‡ ÔÏÏ·Ï·Û›Ô˘ ‰‡Ô ‹ Â-
ÚÈÛÛÔÙ¤ÚˆÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ (‰ËÏ·‰‹ ÙÔ˘ ∂.∫.¶.) ÌÔÚÂ› Ó· Á›ÓÂÈ ¯ÚËÛÈ-
ÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÌÈ· ·fi ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ Ô‰ËÁ›Â˜.

··.. ∆Ô ∂.∫.¶. ‰‡Ô ‰È·‰Ô¯ÈÎÒÓ Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ Â›Ó·È ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓfi ÙÔ˘˜.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, Â›Ó·È

∂.∫.¶. (5, 6) = 5Ø6 = 30

Î·È ∂.∫.¶. (25, 26) = 25Ø26 = 650 .

‚‚.. ∞Ó ÌÂÙ·Í‡ ‰‡Ô Ê˘ÛÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ Ô ¤Ó·˜ Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ˘ ¿ÏÏÔ˘,
ÙfiÙÂ Ô ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜ Â›Ó·È ÙÔ ∂.∫.¶. ·˘ÙÒÓ. º˘ÛÈÎ¿, ·˘Ùfi Û˘Ì‚·›ÓÂÈ Î·È ÁÈ·
ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÔ˘˜ ·fi ‰‡Ô Ê˘ÛÈÎÔ‡˜·ÚÈıÌÔ‡˜.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ¤¯Ô˘ÌÂ

∂.∫.¶. (4, 8) = 8 ,  ∂.∫.¶. (9, 27) = 27

Î·È ∂.∫.¶. (16, 32, 96) = 96 .

ÁÁ.. ŒÓ·˜ ÁÂÓÈÎfi˜ Î·È ·Ïfi˜ ÙÚfiÔ˜ Â‡ÚÂÛË˜ ÙÔ˘ ∂.∫.¶. Â›Ó·È Ô ÂÍ‹˜:

ñ ∂Ï¤Á¯Ô˘ÌÂ ·Ó Ô ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜ ·fi ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ
ÙˆÓ ¿ÏÏˆÓ. ∞Ó Ó·È, ÙfiÙÂ ·˘Ùfi˜ Â›Ó·È ÙÔ ∂.∫.¶. 

1.3 E‡ÚÂÛË ÙÔ˘ ÂÏ¿¯ÈÛÙÔ˘ ÎÔÈÓÔ‡ ÔÏÏ·Ï·Û›Ô˘
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∞Ó fi¯È, ÙfiÙÂ Û˘ÓÂ¯›˙Ô˘ÌÂ ˆ˜ ÂÍ‹˜.

ñ ¢ÈÏ·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ Î·È ÂÏ¤Á¯Ô˘ÌÂ ·Ó Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ
ÙˆÓ ¿ÏÏˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ. ∞Ó Ó·È, ÙfiÙÂ ·˘Ùfi ÙÔ ‰ÈÏ¿ÛÈÔ Â›Ó·È ÙÔ ∂.∫.¶. ∞Ó
fi¯È, Û˘ÓÂ¯›˙Ô˘ÌÂ ÙÚÈÏ·ÛÈ¿˙ÔÓÙ·˜ ÙÔ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ ·ÚÈıÌfi Î.Ô.Î.

∞˜ ‚ÚÔ‡ÌÂ, ÁÈ· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ÙÔ ∂.∫.¶. ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 14, 21 Î·È 28. √ ÌÂ-
Á·Ï‡ÙÂÚÔ˜ ·’ ·˘ÙÔ‡˜, ÙÔ 28, Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ˘ 14, ·ÏÏ¿ fi¯È ÙÔ˘ 21.
∆Ô 2Ø28=56 ‰ÂÓ Â›Ó·È ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ˘ 21, ·ÏÏ¿ ÙÔ 3Ø28=84 Â›Ó·È ÔÏ-
Ï·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ˘ 14 Î·È ÙÔ˘ 21. ∂ÔÌ¤Óˆ˜, ÈÛ¯‡ÂÈ ∂.∫.¶. (14, 21, 28)=84.

‰‰.. ∞Ó ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› Â›Ó·È Û¯ÂÙÈÎ¿ ÌÂÁ¿ÏÔÈ, ÙfiÙÂ ‰ÈÂ˘ÎÔÏ‡ÓÂÈ ÙËÓ Â‡ÚÂÛË ÙÔ˘
∂.∫.¶. Ô ÂÍ‹˜ ÙÚfiÔ˜:

∞Ó·Ï‡Ô˘ÌÂ Î¿ıÂ ·ÚÈıÌfi ÛÂ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÚÒÙˆÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ Î·È ˆ˜ ∂.∫.¶.
·˘ÙÒÓ ·›ÚÓÔ˘ÌÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÎÔÈÓÒÓ Î·È ÌË ÎÔÈÓÒÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ ÌÂ ÙÔ
ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ ÂÎı¤ÙË. °È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ı· ‚ÚÔ‡ÌÂ ÙÔ ∂.∫.¶. ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ
110, 120 Î·È 132.

� � �
110 = 2Ø5Ø11 120 = 23Ø3Ø5 132 = 22Ø3Ø11

ÕÚ·, ÙÔ ∂.∫.¶. ÙˆÓ ·ÚÈıÌÒÓ 110, 120 Î·È 132 Â›Ó·È Ô ·ÚÈıÌfi˜
23Ø3Ø5Ø11=8Ø3Ø5Ø11=24Ø55=1320.

◆ ∆· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÌÂ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ¤˜ 10, 100, 1000 Î.Ï. (‰ÂÎ·‰ÈÎ¿ ÎÏ¿ÛÌ·-
Ù·) ÁÚ¿ÊÔÓÙ·È ˆ˜ ‰ÂÎ·‰ÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› ÌÂ ÙfiÛ· ‰ÂÎ·‰ÈÎ¿ „ËÊ›·, fiÛ· ÌË‰Â-
ÓÈÎ¿ ¤¯Ô˘Ó ÔÈ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ¤˜ ÙÔ˘˜.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ¤¯Ô˘ÌÂ

�
7

1

5

0
� =7,5 ,  �

10

3

0
� = 0,03,  �

1

1

0

2

0

5

0
� = 0,125   Î·È  �

3

1

2

0

5

0

0

0

3

0
� = 3,2503 .

◆ ∫¿ıÂ ‰ÂÎ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ÁÚ¿ÊÂÙ·È ˆ˜ ÎÏ¿ÛÌ·, fiˆ˜ .¯.

2,3 = �
2

1

3

0
� ,  1,02 = �

1

1

0

0

2

0
� = �

5

5

1

0
� Î·È  0,007 = �

10

7

00
� .

1.4 MÂÙ·ÙÚÔ‹ ‰ÂÎ·‰ÈÎÒÓ ÛÂ ÎÏ¿ÛÌ·Ù· & ·ÓÙÈÛÙÚfiÊˆ˜

2
2
3

11

132
66
33
11
1

2
2
2
3
5

120
60
30
15
5
1

2
5

11

110
55
11
1
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◆ ∫¿ıÂ ÎÏ¿ÛÌ· ÁÚ¿ÊÂÙ·È ˆ˜ ‰ÂÎ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜, ·ÚÎÂ› Ó· ‰È·ÈÚ¤ÛÔ˘ÌÂ ÙÔÓ
·ÚÈıÌËÙ‹ ÌÂ ÙÔÓ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹ ÙÔ˘ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜.

¶.¯. ¤¯Ô˘ÌÂ   �
8

5
� = 8:5 = 1,6  Î·È  �

3

5

3

0
� = 33:50 = 0,66 .

◆ ∆Ô Û‡Ì‚ÔÏÔ ··%% ÛËÌ·›ÓÂÈ �
10

·

0
� Î·È ‰È·‚¿˙ÂÙ·È ««·· ÙÙÔÔÈÈ˜̃  ÂÂÎÎ··ÙÙfifi»». ∂›ÛË˜, ÙÔ

Û‡Ì‚ÔÏÔ ·˘Ùfi ÔÓÔÌ¿˙ÂÙ·È «ÔÛÔÛÙfi Â› ÙÔÈ˜ ÂÎ·Ùfi» ‹ ÈÔ ·Ï¿ ÔÔÛÛÔÔÛÛÙÙfifi..

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ÙÔ 28% ÙÔ˘ 1200 Â›Ó·È ÙÔ �
1

2

0

8

0
�Ø1200=28Ø12=336.

∞ÎfiÌË, ÙÔ Û‡Ì‚ÔÏÔ ··òò ÛËÌ·›ÓÂÈ �
10

·

00
� Î·È ‰È·‚¿˙ÂÙ·È ««·· ÙÙÔÔÈÈ˜̃  ¯̄ÈÈÏÏ››ÔÔÈÈ˜̃»».

◆ ™˘¯Ó¿ ÔÈ ÙÈÌ¤˜ ‰È·ÊfiÚˆÓ ÌÂÁÂıÒÓ Â›Ó·È ÛÛ˘̆ÌÌÌÌÈÈÁÁÂÂ››˜̃  ··ÚÚÈÈııÌÌÔÔ››, fiˆ˜ .¯. 

3 m 2 cm (‰ËÏ·‰‹ 3,02 m) 

Î·È 4 min 10 sec �‰ËÏ·‰‹ 4 �
1

6
� min� .

™Â ‰È¿ÊÔÚ· ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù· Û˘Ó·ÓÙ¿ÌÂ ÚfiÛıÂÛË ‹ ·Ê·›ÚÂÛË Û˘ÌÌÈÁÒÓ
·ÚÈıÌÒÓ. °È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ¤¯Ô˘ÌÂ

··.. (3 m 2 dm 7 cm) + (9 dm 4 cm) =

= 3 m 11 dm 11 cm = 4 m 1 dm 11 cm = 4 m 2 dm 1 cm (= 4,21 m).

‚‚.. (3 h 32 min 45 sec) – (2h 45 min 10 sec) =

= (2h 92 min 45 sec) – (2h 45 min 10 sec) = 47 min 35 sec.

◆ µ·ÛÈÎ‹ ÌÔÓ¿‰· Ì‹ÎÔ˘˜ Â›Ó·È ÙÔ ÌÌ¤¤ÙÙÚÚÔÔ (m) ÌÂ ÔÏÏ·Ï¿ÛÈÔ ÙÔ ¯̄ÈÈÏÏÈÈfifiÌÌÂÂÙÙÚÚÔÔ
(1 km=1000 m) Î·È ˘Ô‰È·ÈÚ¤ÛÂÈ˜:

◆ ÙÔ ‰ÂÎ·ÙfiÌÂÙÚÔ ‹ ·Ï¿ÌË 1 dm = �
1

1

0
� m = 0,1 m

M‹ÎÔ˜

1.6 MÔÓ¿‰Â˜ Ì¤ÙÚËÛË˜

1.5 ¶ÔÛÔÛÙ¿ & Û˘ÌÌÈÁÂ›˜ ·ÚÈıÌÔ›

M ¤ Ú Ô ˜  1BA™IKE™ £EøPHTIKE™ °Nø™EI™

16

16

16



◆ ÙÔ ÂÎ·ÙÔÛÙfiÌÂÙÚÔ ‹ fiÓÙÔ˜ 1 cm = �
1

1

00
� m = 0,01 m

◆ ÙÔ ¯ÈÏÈÔÛÙfiÌÂÙÚÔ ‹ ¯ÈÏÈÔÛÙfi 1 mm = �
10

1

00
� m = 0,001 m

∂ÔÌ¤Óˆ˜, ÈÛ¯‡ÂÈ

◆ µ·ÛÈÎ‹ ÌÔÓ¿‰· Ì¤ÙÚËÛË˜ ÂÌ‚·‰Ô‡
Â›Ó·È ÙÔ ÙÙÂÂÙÙÚÚ··ÁÁˆ̂ÓÓÈÈÎÎfifi  ÌÌ¤¤ÙÙÚÚÔÔ (m2) ÌÂ
ÔÏÏ·Ï¿ÛÈ· ÙÔ ÙÂÙÚ·ÁˆÓÈÎfi ¯ÈÏÈfi-
ÌÂÙÚÔ (1 km2=1000000 m2) Î·È ÙÔ
ÛÛÙÙÚÚ¤¤ÌÌÌÌ·· (1000 m2). 

√È ˘Ô‰È·ÈÚ¤ÛÂÈ˜ ÙÔ˘ ÙÂÙÚ·ÁˆÓÈÎÔ‡
Ì¤ÙÚÔ˘ Â›Ó·È

1 dm2 = ��
1

1

0
� m�

2
= �

1

1

00
� m2

1 cm2 = ��
1

1

00
� m�

2
= �

10

1

000
� m2

1 mm2 = ��10

1

00
� m�

2
= �

100

1

0000
� m2

◆ µ·ÛÈÎ‹ ÌÔÓ¿‰· Ì¤ÙÚËÛË˜ fiÁÎÔ˘ Â›Ó·È ÙÔ ÎÎ˘̆‚‚ÈÈÎÎfifi  ÌÌ¤¤ÙÙÚÚÔÔ (m3) ÌÂ ˘Ô‰È·È-
Ú¤ÛÂÈ˜

1 L = 1 Ï›ÙÚÔ = 1 dm3 = ��
1

1

0
� m�

3
= �

10

1

00
� m3

1 mL = 1 cm3 = ��
1

1

00
� m�

2
= �

100

1

0000
� m3

1 mm3 = ��10

1

00
� m�

3
= 0,000000001 m3 .

ŸÁÎÔ˜

1m

1m

1m 1m1m2

EÌ‚·‰fi

11  mm  ==  1100  ddmm  ==  110000  ccmm  ==  11000000  mmmm
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◆ ªÔÓ¿‰Â˜ Ì¤ÙÚËÛË˜ ¯ÚfiÓÔ˘ Â›Ó·È

·. ÙÔ ‰Â˘ÙÂÚfiÏÂÙÔ (1 sec ‹ 1 s)

‚. ÙÔ ÏÂÙfi (min), 1 min=60 sec

Á. Ë ÒÚ· (1 h), 1 h=60 min=3600 sec

‰. Ë ËÌ¤Ú· (24 ÒÚÂ˜)

Â. Ô Ì‹Ó·˜ (30 ËÌ¤ÚÂ˜)

ÛÙ. ÙÔ ¤ÙÔ˜ (360 ËÌ¤ÚÂ˜ ‹ 12 Ì‹ÓÂ˜)

◆ ªÔÓ¿‰Â˜ Ì¤ÙÚËÛË˜ Ì¿˙·˜ (‹ ‚¿ÚÔ˘˜) Â›Ó·È

·. ÙÔ ¯ÈÏÈfiÁÚ·ÌÌÔ ‹ ÎÈÏfi (1 kg)

‚. Ô ÙfiÓÔ˜ (t), 1 t=1000 kg

Á. ÙÔ ÁÚ·ÌÌ¿ÚÈÔ (g), 1 g = �
10

1

00
� kg

‰. ÙÔ ¯ÈÏÈÔÛÙfiÁÚ·ÌÌÔ (mg), 1 mg = �
10

1

00
� g

¢‡Ô ÔÛ¿ ÔÓÔÌ¿˙ÔÓÙ·È ··ÓÓ¿¿ÏÏÔÔÁÁ··, fiÙ·Ó ÔÈ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ ÙÈÌ¤˜ ÙˆÓ ‰‡Ô ÔÛÒÓ
¤¯Ô˘Ó ÙÔÓ ›‰ÈÔ ÏfiÁÔ. ™ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ·˘Ù‹ Ï¤ÌÂ, Â›ÛË˜, fiÙÈ ÔÈ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘
ÂÓfi˜ ÔÛÔ‡ Â›Ó·È ·Ó¿ÏÔÁÂ˜ ÚÔ˜ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘ ¿ÏÏÔ˘ ÔÛÔ‡.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, Ù· ÔÛ¿ «‚¿ÚÔ˜» Î·È «·Í›·» ÙÔ˘ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î· Â›Ó·È
·Ó¿ÏÔÁ·, ÂÂÈ‰‹ ÈÛ¯‡ÂÈ �

1

1

,2
� = �

2

2

,4
� = �

3

3

,6
� = �

4

4

,8
� = �

6

5
� = 1,2.

¶ÚÔÛÔ¯‹! ∂›Ó·È Ï·Óı·ÛÌ¤ÓË Ë ÂÓÙ‡ˆÛË
Ô˘ ÂÈÎÚ·ÙÂ› fiÙÈ ‰‡Ô ÔÛ¿ Â›Ó·È ·Ó¿ÏÔÁ·,
fiÙ·Ó ÌÂÁ·ÏÒÓÔÓÙ·˜ ÙÔ ¤Ó· ÔÛfi, ÌÂÁ·ÏÒÓÂÈ
Î·È ÙÔ ¿ÏÏÔ. °È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, Ù· ÔÛ¿ · Î·È
‚ ÙÔ˘ ‰ÈÏ·ÓÔ‡ ›Ó·Î· ‰ÂÓ Â›Ó·È ·Ó¿ÏÔÁ·.

™Ù· ·Ó¿ÏÔÁ· ÔÛ¿, ·Ó ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÂÓfi˜ ÔÛÔ‡ ÌÂ ¤Ó·Ó

2 5 6 9

3

¶ÔÛfi ·

¶ÔÛfi ‚ 7 15 20

1 2 3 4 5

1,2

B¿ÚÔ˜ ÛÂ ÎÈÏ¿

AÍ›· ÛÂ Â˘ÚÒ 2,4 3,6 4,8 6

1.7 AÓ¿ÏÔÁ· ÔÛ¿

M¿˙·

XÚfiÓÔ˜
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·ÚÈıÌfi, ÙfiÙÂ ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ ·ÚÈıÌfi Î·È ÔÈ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ ÙÈÌ¤˜
ÙÔ˘ ¿ÏÏÔ˘ ÔÛÔ‡. 

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ÛÙÔÓ ÚÒÙÔ ·fi ÙÔ˘˜ ·Ú·¿Óˆ ›Ó·ÎÂ˜, ·Ó ‰ÈÏ·ÛÈ¿-
ÛÔ˘ÌÂ ÙÔ ‚¿ÚÔ˜, ÙfiÙÂ ‰ÈÏ·ÛÈ¿˙ÂÙ·È Î·È Ë ·Í›·. ∞Ó ÙÚÈÏ·ÛÈ¿ÛÔ˘ÌÂ ÙÔ ‚¿-
ÚÔ˜, ÙfiÙÂ ÙÚÈÏ·ÛÈ¿˙ÂÙ·È Î·È Ë ·Í›· Î.Ô.Î.

¢‡Ô ÔÛ¿ ÔÓÔÌ¿˙ÔÓÙ·È ··ÓÓÙÙÈÈÛÛÙÙÚÚfifiÊÊˆ̂˜̃  ··ÓÓ¿¿ÏÏÔÔÁÁ··, fiÙ·Ó ÔÈ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ ÙÈÌ¤˜
ÙˆÓ ‰‡Ô ÔÛÒÓ ¤¯Ô˘Ó ÙÔ ›‰ÈÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ. ∞˘Ùfi ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ, fiÙ·Ó ÔÏÏ·-
Ï·ÛÈ¿˙Ô˘ÌÂ ÙÈ˜ ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘ ÂÓfi˜ ÔÛÔ‡ ÌÂ ¤Ó·Ó ·ÚÈıÌfi, ÙfiÙÂ ÔÈ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜
ÙÈÌ¤˜ ÙÔ˘ ¿ÏÏÔ˘ ÔÛÔ‡ ‰È·ÈÚÔ‡ÓÙ·È ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ ·ÚÈıÌfi.

°È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, Ù· ÔÛ¿ «·ÚÈıÌfi˜ ÂÚÁ·ÙÒÓ» Î·È «¯ÚfiÓÔ˜ ÂÎÙ¤ÏÂÛË˜ ¤Ú-
ÁÔ˘» ÙÔ˘ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î· Â›Ó·È ·ÓÙÈÛÙÚfiÊˆ˜ ·Ó¿ÏÔÁ·, ÂÂÈ‰‹ ÈÛ¯‡ÂÈ

10Ø3 = 8Ø3,75 = 6Ø5 = 5Ø6 = 3Ø10 = 2Ø15 = 30

¶·Ú·ÙËÚÔ‡ÌÂ fiÙÈ ÔÈ 10 ÂÚÁ¿ÙÂ˜ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È 3 ÒÚÂ˜ ÁÈ· Ó· ÂÎÙÂÏ¤ÛÔ˘Ó
¤Ó· Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ¤ÚÁÔ. ∞Ó ÔÈ ÂÚÁ¿ÙÂ˜ ÌÂ›ÓÔ˘Ó ÔÈ ÌÈÛÔ› (‰ËÏ·‰‹ 5), ÙfiÙÂ
¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È ‰ÈÏ¿ÛÈÔ ¯ÚfiÓÔ (‰ËÏ·‰‹ 6 ÒÚÂ˜) ÁÈ· Ó· ÂÎÙÂÏ¤ÛÔ˘Ó ÙÔ ›‰ÈÔ
¤ÚÁÔ. ∞Ó ÌÂ›ÓÂÈ ÙÔ �

1

5
� ÙˆÓ ÂÚÁ·ÙÒÓ (‰ËÏ·‰‹ 2), ÙfiÙÂ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È ÂÓÙ·Ï¿-

ÛÈÔ ¯ÚfiÓÔ (‰ËÏ·‰‹ 15 ÒÚÂ˜) Î.Ô.Î.

∞˜ ÍÂÎÈÓ‹ÛÔ˘ÌÂ Ó· Ï‡ÛÔ˘ÌÂ ÙÔ ÂÍ‹˜ Úfi‚ÏËÌ·:

§‡ÛË

∆· 3 Ì¤ÙÚ· ÂÓfi˜ ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó 6,27 Â˘ÚÒ. ¶fiÛÔ ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó Ù·
8 Ì¤ÙÚ· ·fi ÙÔ ›‰ÈÔ ‡Ê·ÛÌ·;

1.9 AÏ‹ Ì¤ıÔ‰Ô˜ ÙˆÓ ÙÚÈÒÓ & Ì¤ıÔ‰Ô˜ ·Ó·ÁˆÁ‹˜ ÛÙË ÌÔÓ¿‰·

6 5 3 2

5

AÚÈıÌfi˜ ÂÚÁ·ÙÒÓ

XÚfiÓÔ˜ ÂÎÙ¤ÏÂÛË˜ ¤ÚÁÔ˘
(ÛÂ ÒÚÂ˜)

6

10 8

3 3,75 10 15

1.8 AÓÙÈÛÙÚfiÊˆ˜ ·Ó¿ÏÔÁ· ÔÛ¿

BA™IKE™ £EøPHTIKE™ °Nø™EI™ M ¤ Ú Ô ˜  1

19

19

19



··¢ ÙÙÚÚfifiÔÔ˜̃:: MMÂÂ  ÙÙËËÓÓ  ··ÏÏ‹‹  ÌÌ¤¤ııÔÔ‰‰ÔÔ  ÙÙˆ̂ÓÓ  ÙÙÚÚÈÈÒÒÓÓ

∫¿ÓÔ˘ÌÂ ÙËÓ ÂÍ‹˜ ÎÎ··ÙÙ¿¿ÙÙ··ÍÍËË::

∆· 3 m ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó 6,27 Ç
∆· 8 m ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó x Ç

∆· ÔÛ¿ «Ì‹ÎÔ˜ ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜» Î·È «·Í›· ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜» Â›Ó·È ·Ó¿ÏÔÁ·, Ô˘
ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ ÈÛ¯‡ÂÈ Ë ·Ó·ÏÔÁ›· �

3

8
� = �

6,

x

27
� .

∂ÔÌ¤Óˆ˜(*), ¤¯Ô˘ÌÂ

3Øx = 8Ø6,27   ‹  3Øx = 50,16   ‹  x = 50,16:3   ‹  x = 16,72 .

ÕÚ·, Ù· 8 m ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó 16,72 Ç.

∞ÓÙ› ÁÈ· ÙËÓ Î·Ù¿Ù·ÍË, ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· Î¿ÓÔ˘ÌÂ ÙÔÓ ›Ó·Î·

Î·È ·fi ÙËÓ ·Ó·ÏÔÁ›· �
6,

3

27
� = �

8

x
� Ó· ‚ÚÔ‡ÌÂ ÙÔ x, fiˆ˜ ·Ú·¿Óˆ.

‚‚¢ ÙÙÚÚfifiÔÔ˜̃:: ªªÂÂ  ÙÙËË  ÌÌ¤¤ııÔÔ‰‰ÔÔ  ··ÓÓ··ÁÁˆ̂ÁÁ‹‹˜̃  ÛÛÙÙËË  ÌÌÔÔÓÓ¿¿‰‰··

∞Ú¯ÈÎ¿ ‚Ú›ÛÎÔ˘ÌÂ fiÛÔ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÙÔ 1 m ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜. ∞ÊÔ‡ Ù· 3 m ˘Ê¿-
ÛÌ·ÙÔ˜ ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó 6,27 Ç, ÚÔÎ‡ÙÂÈ fiÙÈ ÙÔ 1 m ÎÔÛÙ›˙ÂÈ
6,27:3=2,09 Ç. ∂ÔÌ¤Óˆ˜, Ù· 8 m ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ ÎÔÛÙ›˙Ô˘Ó
8Ø2,09=16,72 Ç.

◆ ∞˜ ıÂˆÚ‹ÛÔ˘ÌÂ fiÙÈ 1 kg (ÎÈÏfi) Ì‹ÏˆÓ ÛÙÔÈ¯›˙Â È 0,80 Ç. ∆fiÙÂ:

◆ Ù· 2 kg Ì‹ÏˆÓ ÛÙÔÈ¯›˙Ô˘Ó 2Ø0,8=1,6 Ç

◆ Ù· 7,1 kg Ì‹ÏˆÓ ÛÙÔÈ¯›˙Ô˘Ó 7,1Ø0,8=5,68 Ç

◆ Ù· 500 g (‰ËÏ·‰‹ 0,5 kg) ÛÙÔÈ¯›˙Ô˘Ó 0,5Ø0,8=0,4 Ç

◆ Ù· �
2

3
� ÙÔ˘ ÎÈÏÔ‡ ÛÙÔÈ¯›˙Ô˘Ó �

2

3
� Ø 0,8 = �

1

3

,6
� = 0,53 Ç ÂÚ›Ô˘.

1.10 £ÂÌÂÏÈÒ‰Ë ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù· ÔÏÏ·Ï·ÛÈ·ÌÔ‡ & ‰È·›ÚÂÛË˜

M¤ÙÚ· ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ 3 8

AÍ›· ˘Ê¿ÛÌ·ÙÔ˜ ÛÂ Â˘ÚÒ 6,27 x
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(*) ¢‡Ô ÎÏ¿ÛÌ·Ù· �
·

‚
� = �

‰

Á
� Â›Ó·È ›Û·, fiÙ·Ó ÈÛ¯‡ÂÈ ·Ø‰=‚ØÁ («¯È·ÛÙ‹» È‰ÈfiÙËÙ·).



°ÂÓÈÎ¿,

◆ ∞Ó, ÁÈ· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·, ÁÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ Ù· 3 kg Ì‹ÏˆÓ ÛÙÔÈ¯›˙Ô˘Ó 2,25 Ç,

ÙfiÙÂ ÙÔ 1 kg ÛÙÔÈ¯›˙ÂÈ 2,25:3=0,75 Ç. ∂›ÛË˜, ·Ó Ù· �
2

3
� ÙÔ˘ ÎÈÏÔ‡ ÙˆÓ

Ì‹ÏˆÓ ÛÙÔÈ¯›˙Ô˘Ó 0,5 Ç , ÙfiÙÂ ÙÔ �
1

3
� ÙÔ˘ ÎÈÏÔ‡ ÛÙÔÈ¯›˙ÂÈ 0,5:2=0,25 Ç,

ÂÓÒ ÙÔ 1 kg ÛÙÔÈ¯Â›˙ÂÈ 3Ø0,25=0,75 Ç. ™’ ·˘Ù‹ ÙË ‰Â‡ÙÂÚË ÂÚ›ÙˆÛË ı·

ÌÔÚÔ‡Û·ÌÂ Ó· ÁÚ¿„Ô˘ÌÂ ·Â˘ıÂ›·˜

0,5 : �
2

3
� = 0,5Ø�

3

2
� = �

1

2

,5
� = 0,75 Ç

°ÂÓÈÎ¿,

£ÂˆÚÔ‡ÌÂ ÙÔ ÂÍ‹˜ Úfi‚ÏËÌ·:

··¢ ÙÙÚÚfifiÔÔ˜̃:: ªªÂÂ  ÙÙËË  ÌÌ¤¤ııÔÔ‰‰ÔÔ  ··ÓÓ··ÁÁˆ̂ÁÁ‹‹˜̃  ÛÛÙÙËË  ÌÌÔÔÓÓ¿¿‰‰··

∫¿ıÂ ËÌ¤Ú· ÔÈ 35 ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È

61,25:7 = 8,75 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜ .

∂ÔÌ¤Óˆ˜, Î¿ıÂ ÛÙÚ·ÙÈÒÙË˜ ¯ÚÂÈ¿˙ÂÙ·È ÙËÓ ËÌ¤Ú·

8,75:35 = 0,25 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜ .

∞Ó ÔÈ ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜ Á›ÓÔ˘Ó 38(35–2+5=38), ÙfiÙÂ ÙËÓ ËÌ¤Ú· ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È

§‡ÛË

√È 35 ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜ ÂÓfi˜ Û˘ÓÔÚÈ·ÎÔ‡ Ê˘Ï·Î›Ô˘ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È ÙË ‚‰ÔÌ¿‰·
61,25 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜. ∞Ó ·ÔÏ˘ıÔ‡Ó 2 ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜, ·ÏÏ¿ Û˘Á¯ÚfiÓˆ˜
ÌÂÙ·ÙÂıÔ‡Ó ÛÙÔ Ê˘Ï¿ÎÈÔ ·˘Ùfi 5 ¿ÏÏÔÈ ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜, fiÛ· Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜
ı· ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È ÙÔ Ì‹Ó·;

1.11 ™‡ÓıÂÙË Ì¤ıÔ‰Ô˜ ÙˆÓ ÙÚÈÒÓ

·Ó Ù· �
Î

Ï
� ÙË˜ ÙÈÌ‹˜ ÂÓfi˜ ÔÛÔ‡ Â›Ó·È ·, ÙfiÙÂ Ë ÙÈÌ‹ ÙÔ˘ ÔÛÔ‡ Â›Ó·È · : �

Î

Ï
� .

·Ó Ë ÙÈÌ‹ ÂÓfi˜ ÔÛÔ‡ Â›Ó·È ·, ÙfiÙÂ Ù· �
Î

Ï
� ÙÔ˘ ÔÛÔ‡ Â›Ó·È �

Î

Ï
� Ø · .
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38Ø0,25 = 9,5 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜ .

ÕÚ·, ÔÈ 38 ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜ ÁÈ· ÙÔ Ì‹Ó· (30 ËÌ¤ÚÂ˜) ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È

30Ø9,5 = 285 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜ .

‚‚¢ ÙÙÚÚfifiÔÔ˜̃:: ªªÂÂ  ÙÙËËÓÓ  ··ÏÏ‹‹  ÌÌ¤¤ııÔÔ‰‰ÔÔ  ÙÙˆ̂ÓÓ  ÙÙÚÚÈÈÒÒÓÓ

√È 35 ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È ÙË Ì›· ËÌ¤Ú· 61,25:7=8,75 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜

» 38 » » » » » x; » »

∆· ÔÛ¿ «ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜» Î·È «Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜» ÚÔÊ·ÓÒ˜ Â›Ó·È ·Ó¿ÏÔÁ·.

∂ÔÌ¤Óˆ˜(*), ÈÛ¯‡ÂÈ

�
3

3

5

8
� = �

8,

x

75
� ‹   35Øx = 38Ø8,75   ‹   35Øx = 232,5

‹   x = 232,5:35   ‹   x = 9,5 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜ .

ÕÚ·, ÁÈ· ¤Ó· Ì‹Ó· ÔÈ 38 ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È

30Ø9,5 = 285 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜ .

ÁÁ¢ ÙÙÚÚfifiÔÔ˜̃:: ªªÂÂ  ÙÙËË  ÛÛ‡‡ÓÓııÂÂÙÙËË  ÌÌ¤¤ııÔÔ‰‰ÔÔ  ÙÙˆ̂ÓÓ  ÙÙÚÚÈÈÒÒÓÓ

∫¿ÓÔ˘ÌÂ ÙËÓ ÂÍ‹˜ Î·Ù¿Ù·ÍË:

√È 35 ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜ ÁÈ· 7 ËÌ¤ÚÂ˜ ¯ÚÂÈ¿˙ÔÓÙ·È 61,25 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜

» 38 » » 30 » » x; » »

∆· ÔÛ¿ «ÛÙÚ·ÙÈÒÙÂ˜» Î·È «Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜» Â›Ó·È ·Ó¿ÏÔÁ·, fiˆ˜ Â›ÛË˜ Î·È
Ù· ÔÛ¿ «ËÌ¤ÚÂ˜» Î·È «Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜». ŒÙÛÈ, ·fi ÙËÓ Î·Ù¿Ù·ÍË ·˘Ù‹ Û˘-
ÌÂÚ·›ÓÔ˘ÌÂ fiÙÈ

x = 61,25 Ø �
3

7

0
� Ø �

3

3

8

5
� = �

61,2

7

5

Ø
Ø
3

3

5

0Ø38
� = �

69

2

8

4

2

5

5
� = 285 Ï›ÙÚ· Á¿Ï·ÙÔ˜.

◆ ŸÙ·Ó Î·Ù·ı¤ÙÔ˘ÌÂ ¤Ó· ¯ÚËÌ·ÙÈÎfi ÔÛfi (ÎÂÊ¿Ï·ÈÔ) ÛÂ Ì›· ∆Ú¿Â˙· ‹ ÛÙÔ
∆·¯˘‰ÚÔÌÈÎfi ∆·ÌÈÂ˘Ù‹ÚÈÔ, ÙfiÙÂ Û’ ¤Ó· Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ¯ÚÔÓÈÎfi ‰È¿ÛÙËÌ·
(Û˘Ó‹ıˆ˜ ÂÍ¿ÌËÓÔ) ·›ÚÓÔ˘ÌÂ ÂÈÏ¤ÔÓ ¯Ú‹Ì·Ù·, ÙÔ ÁÓˆÛÙfi Ì·˜ ÙÙfifiÎÎÔÔ. √

1.12 TfiÎÔ˜
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(*) ªÂÙ¿ ÙËÓ Î·Ù¿Ù·ÍË ÁÈ· Ù· ·Ó¿ÏÔÁ· ÔÛ¿, ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ÁÚ¿„Ô˘ÌÂ ·Â˘ıÂ›·˜

x=8,75 Ø �
3

3

8

5
� .



ÙfiÎÔ˜ ÙˆÓ 100 ¯ÚËÌ·ÙÈÎÒÓ ÌÔÓ¿‰ˆÓ (.¯. Ç), Û’ ·˘Ùfi ÙÔ ¯ÚÔÓÈÎfi ‰È¿ÛÙË-
Ì·, ÔÓÔÌ¿˙ÂÙ·È ÂÂÈÈÙÙfifiÎÎÈÈÔÔ,

∞ÊÔ‡ ÂÚ¿ÛÂÈ ·˘Ùfi ÙÔ ¯ÚÔÓÈÎfi ‰È¿ÛÙËÌ· (Ô˘ ·Ï¿ ÙÔ Ï¤ÌÂ ¯̄ÚÚfifiÓÓÔÔ), Ô Ùfi-
ÎÔ˜ ÚÔÛÙ›ıÂÙ·È ÛÙÔ ·Ú¯ÈÎfi ÎÂÊ¿Ï·ÈÔ Î·È ÁÈ· ÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ ¯ÚÔÓÈÎfi ‰È¿ÛÙËÌ·
ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ·˘Ùfi ·ÔÙÂÏÂ› Ï¤ÔÓ ÙÔ ÎÂÊ¿Ï·ÈÔ. °›ÓÂÙ·È, fiˆ˜, Ï¤ÌÂ, ··ÓÓ··--
ÙÙÔÔÎÎÈÈÛÛÌÌfifi˜̃.. ∞˘Ùfi ÌÔÚÂ› Ó· Û˘ÓÂ¯ÈÛıÂ› fiÛÂ˜ ¯ÚÔÓÈÎ¤˜ ÂÚÈfi‰Ô˘˜ ÂÈı˘ÌÔ‡ÌÂ.

°È· Û˘ÓÙÔÌ›·, Û˘Ì‚ÔÏ›˙Ô˘ÌÂ

◆ ™˘Ó‹ıˆ˜ ¤Ó· Úfi‚ÏËÌ· ÙfiÎÔ˘ Â›Ó·È Úfi‚ÏËÌ· ÔÛÔÛÙÒÓ Î·È ÌÔÚÂ› Ó·
Ï˘ıÂ› ÌÂ Î·Ù¿Ù·ÍË (·Ï‹ ‹ Û‡ÓıÂÙË Ì¤ıÔ‰Ô ÙˆÓ ÙÚÈÒÓ).

°È· ‰ÈÂ˘ÎfiÏ˘ÓÛË ÙˆÓ ·Ó·ÁÓˆÛÙÒÓ ·Ú·ı¤ÙÔ˘ÌÂ Î·È ÙÔ˘˜ Û¯ÂÙÈÎÔ‡˜ Ù‡-
Ô˘˜.

11..

22.. ∂ÊfiÛÔÓ ÈÛ¯‡ÂÈ 100Ø∆=∫Ø∂ØÃ (fiÙ·Ó Ô ¯ÚfiÓÔ˜ Â›Ó·È ÛÂ ¤ÙË), Û˘ÌÂÚ·›-
ÓÔ˘ÌÂ fiÙÈ

∞Ó¿ÏÔÁÔ˘˜ Ù‡Ô˘˜ ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ÁÚ¿„Ô˘ÌÂ Î·È ÛÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË Ô˘ Ô
¯ÚfiÓÔ˜ Â›Ó·È ÛÂ Ì‹ÓÂ˜ ‹ ÛÂ ËÌ¤ÚÂ˜.

(·) ∫∫  ==  �
11

∂∂

00

ØØ
00

ÃÃ

ØØ∆∆
� , (‚) ∂∂  ==  �

11

∫∫

00

ØØ
00

ÃÃ

ØØ∆∆
� Î·È (Á) ÃÃ  ==  �

11

∫∫

0000

ØØ∂∂
ØØ∆∆

�

∆ = �
∫

1

Ø∂
00

ØÃ
� , ∆ = �

∫

1

Ø
2

∂

0

Ø
0

Ã
� , ∆ = �

3

∫

6

Ø∂
00

ØÃ
0

�

ÃÃ  ÛÛÂÂ  ¤¤ÙÙËË ÃÃ  ÛÛÂÂ  ÌÌ‹‹ÓÓÂÂ˜̃  ÃÃ  ÛÛÂÂ  ËËÌÌ¤¤ÚÚÂÂ˜̃

∫ = ÎÂÊ¿Ï·ÈÔ,  ∆ = ÙfiÎÔ˜,  ∂ = ÂÈÙfiÎÈÔ Î·È Ã = ¯ÚfiÓÔ˜
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‚¿ÛË

‡„Ô˜

E = (B¿ÛË)Ø(‡„Ô˜)

‚¿ÛË

E = (B¿ÛË)Ø(‡„Ô˜)

‡„Ô˜

E = (B¿ÛË)Ø(‡„Ô˜)1
2

‚¿ÛË

‡„Ô˜

™’ ¤Ó· ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ·Ú·ÏÏË-
ÏfiÁÚ·ÌÌÔ (Ô˘ ÌÔÚÂ› Ó· Â›-
Ó·È ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ) ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ
ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙˆÓ
‰È·ÛÙ¿ÛÂÒÓ ÙÔ˘.

∆Ô ÂÌ‚·‰fiÓ ÂÓfi˜ Ï¿ÁÈÔ˘ ·-
Ú·ÏÏËÏÔÁÚ¿ÌÌÔ˘ ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ
ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì›·˜ ‚¿ÛË˜
Â› ÙÔ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô ‡„Ô˜.

∆Ô ÂÌ‚·‰fiÓ ÂÓfi˜ ÙÚÈÁÒÓÔ˘
ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙÔ ÌÈÛfi ÙÔ˘ ÁÈÓÔÌ¤-
ÓÔ˘ ÙË˜ ÌÈ·˜ ‚¿ÛË˜ ÙÔ˘ Â› ÙÔ
·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô ‡„Ô˜.

1.13 EÌ‚·‰¿ ‚·ÛÈÎÒÓ Û¯ËÌ¿ÙˆÓ

1

2

3
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E = (ÌÈÎÚ‹ ‚¿ÛË +

ÌÂÁ¿ÏË ‚¿ÛË)Ø(‡„Ô˜)

1
2

ÌÂÁ¿ÏË ‚¿ÛË

ÌÈÎÚ‹ ‚¿ÛË

‡„Ô˜

E = 3,14Ø(·ÎÙ›Ó·)Ø(·ÎÙ›Ó·)
M‹ÎÔ˜ = 3,14Ø(‰È¿ÌÂÙÚÔ˜)

K Ú

∆Ô ÂÌ‚·‰fiÓ ÂÓfi˜ ÙÚ·Â˙›Ô˘
ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙÔ ÌÈÛfi ÙÔ˘ ·ıÚÔ›-
ÛÌ·ÙÔ˜ ÙˆÓ ‰‡Ô ‚¿ÛÂˆÓ Â›
ÙÔ ‡„Ô˜ ÙÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘.

∆Ô ÂÌ‚·‰fiÓ Î‡ÎÏÔ˘ ÈÛÔ‡Ù·È
ÌÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙÔ˘ ·ÚÈıÌÔ‡
3,14 Â› ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÁˆÓÔ ÙË˜
·ÎÙ›Ó·˜. ∂›ÛË˜, ÙÔ Ì‹ÎÔ˜
(ÂÚ›ÌÂÙÚÔ˜) ÂÓfi˜ Î‡ÎÏÔ˘
ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ÙÔ˘
3,14 Â› ÙË ‰È¿ÌÂÙÚÔ ÙÔ˘ Î‡-
ÎÏÔ˘.

4

5




